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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova & di DUE
ore.

E obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
rosso.

1) i) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano la funzione f:R — R definita da

lt+1—2 sex <1
flz)y=14 1
— sex >1.
%
ii) Determinate, al variare di k£ € R, il numero delle soluzioni dell’equazione f(z) = k.
iii) Determinate gli eventuali intervalli di monotonia della funzione f.
iv) Rappresentate graficamente le funzioni z — |f(z)|—1 e z+— |f(z) — 1| per z € R.

2) 1) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano le funzioni f: R — R e g:]0, +o0o[— R

definite da
2vVr+1 sex<0 logsz sel0<z<1
fei = (l)r+1 se x>0 sw=91,_1 sex > 1
2 8 3 '

ii) Verificate (usando il grafico di f ) che f non & iniettiva. E suriettiva?
iii) Rappresentate graficamente la funzione inversa ¢~ di g.

iv) Determinate f(]1,+o0]) e g¢(]1,4o0[).

v) Determinate, per x €|1,+0o0[, la funzione composta (go f)(zx).




3) Risolvete in R le seguenti equazioni e/o disequazioni:

1+ |z —4|<3; |42% — 1] > 3; T+ zlz| > —2;

z? = 3lz+1|=1.

4) Risolvete in R le seguenti disequazioni:

1 T, ,z41
2 - (5)7 >0 :

2
22 logy 3~z log, Ss+loge® <0;

e?w -

ii) logy |z—4| > 2;

3 (l)l$~3| <471,

logz(4—xz)+logy(z+3) < 0.

5) Siano f,g:[—2,3] — R le funzioni rappresentate in figura.
i) Dite (motivando la risposta) se f e g sono funzioni limitate.

ii) Determinate, se esistono, il massimo e il minimo di f su [-2,3], e gli eventuali punti

di minimo e di massimo.
rispostal

iii) Determinate, se esistono, (f+ ¢)(0), (fg)(3), (5)(0) e (?
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f soddisfa le ipotesi del teorema di Welerstrass? Motivare la
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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova ¢ di DUE
ore.

E obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
rosso.

1) i) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano la funzione f:R — R definita da

2
fla)=q 7

lz -1 -2 sexz>-—1.

sex < —1

ii) Determinate, al variare di k € R, il numero delle soluzioni dell’equazione f(z) =4%.
iii) Determinate gli eventuali intervalli di monotonia della funzione f.
iv) Rappresentate graficamente le funzioni z — |f(z)| -1 e =+ |f(z) — 1| per z € R.

2) Siano f,g:[—3,2] — R le funzioni rappresentate in figura.
i) Dite (motivando la risposta) se f e g sono funzioni limitate.
ii) Determinate, se esistono, il massimo e il minimo di g su [-3,2], e gli eventuali punti
di minimo e di massimo. g soddisfa le ipotesi del teorema di Weierstrass? Motivare la

rispostal
iii) Determinate, se esistono, (f +9)(0), (f9)@), (1)(2) e (£)2).
$y g f T Y
—— = + A - ":‘, L : ful




3) 1) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano le funzioni f,g:R — R definite da

f'($>={—2\3/x+1 sex <0 g(.>_{3:c—3 sex <1

2% _ 2 sex >0 ~ |logyr sex>1.

ii) Verificate (usando il grafico di f) che f non & iniettiva. E suriettiva?
iii) Rappresentate graficamente la funzione inversa g=! di g.

iv) Determinate f([2,4+o00[) e g([2,+0o0]).

v) Determinate, per = € [2,4+00[, la funzione composta (go f)(z).

4) Risolvete in R le seguenti equazioni e/o disequazioni:

lx+3—1<2; |z(z — 2)| > 3; x —2z|z| < —1; 22— 2z — 3| = -3.

5) Risolvete in R le seguenti disequazioni:

1z T %1 . z?
i) (g) | 4|<€; %>8; 3—-1(}) _3—4150;

ii) z%log, %—zlog% 8+loge? <0; logs |z 2| > —2; log(3—x)+log.(z+4) > 0.
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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova & di DUE
ore.

E obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
rosso.

1) 1) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano la funzione f:R — R definita da

1
fz) = —F+1 sex < —1

lz—1—1 sex>—1.

ii) Determinate, al variare di k£ € R, il numero delle soluzioni dell’equazione f(z) = k.
iii) Determinate gli eventuali intervalli di monotonia della funzione f.
iv) Rappresentate graficamente le funzioni z — |f(z)|—1 e x— |f(z)— 1| per z € R.

2) Siano f,g:[~1,4] - R le funzioni rappresentate in figura.
i) Dite (motivando la risposta) se f e g sono funzioni limitate.
ii) Determinate, se esistono, il massimo e il minimo di f su [—1,4], e gli eventuali punti
di minimo e di massimo. [ soddisfa le ipotesi del teorema di Weierstrass? Motivare la

rispostal ,
iii) Determinate, se esistono, (f + ¢)(0), (fg)(2), (i)(3) e/ (g)(?)) .
N g's " Jf
=k y i oF =0
mﬁ o] X \ g g K R -q[A, o A * % T




3) Risolvete in R le seguenti equazioni e/o disequazioni:

|lz(x — 3)| < 4; 2l —3|+1>5; z —2z|z| > -1, z2 + 2|z — 3| = -3.

4) i) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano le funzioni f,g:R — R definite da

3
fla) = \/:cj—l—l sex <0 @) = 22 -2 sex<l1
S 9] = logyz sex>1.

(3) —1 sex >0

ii) Verificate (usando il grafico di f) che f non & iniettiva. E suriettiva?
iii) Rappresentate graficamente la funzione inversa g=! di g.

iv) Determinate f(]1,+oo[) e g(]1,4+0c0]).

v) Determinate, per z €]1,+00[, la funzione composta (f o g)(z).

5) Risolvete in R le seguenti disequazioni:
2 2
) 1 —|z—4| . 2% 9T —1 ' B 1 z da

ii) z2logy, %—xlog% 8+loge? > 0; log, |[x—3| < —1; log(2—z)+log1(z+4) > 0.
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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova & di DUE
ore.

E obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
rosso.

1) i) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano la funzione f:R — R definita da

lz+1—1 sex <1
() — i
f(e) e 1 sex > 1.
&
ii) Determinate, al variare di k € R, il numero delle soluzioni dell’equazione f(z) =k.
iii) Determinate gli eventuali intervalli di monotonia della funzione f.
iv) Rappresentate graficamente le funzioni z — |f(z)|—1 e z+— |f(z) — 1| per z € R.

2) Risolvete in R le seguenti equazioni e/o disequazioni:

1+ |z — 3| >4; |4z% — 1] < 3; x —z|z| > -2; 2+ 3z +1=1.




3) i) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano le funzioni f:R — R e ¢ :]0, +oo[— R
definite da
3Ve+1 sex <0 log, x se0<z <1
T) = z)=1¢1 1
fte) (%)I+2 sex >0 9(z) 77 sex>1.
ii) Verificate (usando il grafico di f) che f non & iniettiva. E suriettiva?
iii) Rappresentate graficamente la funzione inversa g=! di g.
iv) Determinate f(]1,4o00[) e g(]1,+o0[).
v) Determinate, per z €]1,+00[, la funzione composta (go f)(z).
4) Siano f,g:[—2,3] — R le funzioni rappresentate in figura.
i) Dite (motivando la risposta) se f e g sono funzioni limitate.
ii) Determinate, se esistono, il massimo e il minimo di f su [-2,3], e gli eventuali punti
di minimo e di massimo. [ soddisfa le ipotesi del teorema di Weierstrass? Motivare la
rispostal
iii) Determinate, se esistono, (f+ g)(0), (fg)(3), (5)(0) e (%)(O) :
[ ) \J r‘T Ij
' \e ’
‘\ 1T ‘,.4-? - T Ta
\ \‘\ . C’
| \ ,
\'u,. \ ’1"! q, i 5 L % - ( 1 A 2 e
SR , :
5) Risolvete in R le seguenti disequazioni:
2
1. 3% e e | ) | (98 P
i) 9—z . %" _ (5)31 <0; £e i > e (g)lI 5 <Y
e-l/

ii) logy lz—5] > 2; x? logy 3—zlog, 15 +loge? > 0; log3(3—x)+log%(x+4) <0.




