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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova &¢ di TRE
ORE.

Non potete uscire se non dopo avere consegnato il compito, al termine della prova.

£ obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
T0SSO0.

1) Risolvete in R le seguenti disequazioni:

2 eZell 2
[lz — 2| — 1| > 0; — >e; logy (z* +3z) > —1.

B

2) i) Calcolate

4 2 9.4 5 1
3z* — 5z 1

n=2

ii) Sia f:R— R la funzione definita da f(z) = (222 + 2z + 1)6”2"'2“c .

a) Determinate il segno di f.

b) Verificate che F(x) = ze” 2% & una funzione primitiva di f su R.

¢) Calcolate P’area della regione piana delimitata dal graficodi f e dalle rette di equazione
z2=0, z=1e y=-1.




1
3) Provate che P'equazione 2% = —2z + > ha una soluzione zo € [—1,0]. Essa & unica?
Usando il metodo della bisezione determinate un intervallo ]a, b[C]—1,0][ tale che o €]a, b]
- 1
b—a<=.
e G
4) Sia f:[-2,3] >R la funzione rappresentata in figura. Sia F :[—2,3] — R la funzione
T
integrale di f definita da F(z) = / f(@)dt.
-2
i) Determinate il segno di f e il segno di f’. Rappresentateli sulla retta reale.
ii) Determinate gli intervalli di monotonia della funzione F'.
iii) Determinate gli eventuali punti di massimo locale e/o di minimo locale di F su
[—2,3].
iv') Tracciate un grafico qualitativo della funzione F dopo aver individuato gli intervalli
di convessita/concavita della funzione F'. ~ Yy
v) Verificate che 1 < F(0) < 2. /’\ T GV‘
=3 —ﬁ o X 3 X
o~ "1
5) i) Studiate (insieme di definizione, segno, comportamento agli estremi dell’insieme di
definizione, continuita, derivabilita, punti critici € monotonia, convessita/concavita) la fun-
zione definita da
fl@)=(1-2%?
e rappresentatela graficamente nel piano cartesiano.
ii) Determinate tutti i punti del grafico di f con tangente orizzontale al grafico. Deter-
minate le loro equazioni e rappresentatele graficamente nello stesso sistema di riferimento
della f.
iif) Determinate l’area della regione piana delimitata dal grafico di f, dal grafico di
g(x) = 2% e dalla retta di equazione z = —1.
6) Rappresentate graficamente una funzione f:R — R soddisfacente le seguenti proprieta:

a) f & continua e derivabile su R;
b) f &crescentesu R e f/(0) =0;

J lm fle)=-1; _lim [f(s)=3]=0.
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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova & di TRE
ORE.

Non potete uscire se non dopo avere consegnato il compito, al termine della prova.

B obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
rosso.

1) Risolvete in R le seguenti disequazioni:

llz? — 4] — 3| < 0; e > 5 logy (2 +8z) > —1.

2) i) Calcolate

3 2 4 1
1
z—1|—2|dz; /63““— z+1)dz; /E—!— dx] .
[ le=1-2 (- veTD) S G+ e
. . . 222 9
ii) Sia f:R— R la funzione definita da f(z) = 1_'_mz+10g(1~l-$ ).

a) Determinate il segno di f.

b) Verificate che F(z) = zlog(l + z®) & una funzione primitiva di f su R.

c) Calcolate area della regione piana delimitata dal grafico di f e dalle rette di equazione
z=0, z=1¢e y=-1.




3)

Provate che I’equazione (%)‘T = 3z + i— ha una soluzione zo € [0,1]. Essa & unica?

Usando il metodo della bisezione determinate un intervallo ]a,5[C]0,1] tale che zq €la, o]

.1
—a< =,
ebd a_4

4)

Sia f:[-1,4] > R la funzione rappresentata in figura. Sia F':[-1,4] — R la funzione
T

integrale di f definita da F(z) = / f(t)dt.
1

i) Determinate il segno di f e il segno di f’. Rappresentateli sulla retta reale.

ii) Determinate gli intervalli di monotonia della funzione F'.

iii) Determinate gli eventuali punti di massimo locale e/o di minimo locale di F su
[~ 17 4] .

iv ) Tracciate un grafico qualitativo della funzione F dopo aver individuato gli intervalli
di convessita/concavita della funzione F'.

1 4y

v) Verificate che —1 < F(0) < —3-
'.:;/ }‘ v -
T-1

5)

i) Studiate (insieme di definizione, segno, comportamento agli estremi dell’insieme di
definizione, continuitd, derivabilita, punti critici e monotonia, convessita/concavita) la fun-
zione definita da

fl@)=-(1-2%?

e rappresentatela graficamente nel piano cartesiano.

ii) Determinate tutti i punti del grafico di f con tangente orizzontale al grafico. Deter-
minate le loro equazioni e rappresentatele graficamente nello stesso sistems, di riferimento
della f.

iii) Determinate I’area della regione piana delimitata dal grafico di f, dal grafico di
g9(z) = —z — 1 e dalla retta di equazione z = —1.

6)

Rappresentate graficamente una funzione f:R — R soddisfacente le seguenti proprieta:
a) f & continua e derivabile su R;
b) f &decrescentesu R e f/(1) =0;
c) lim f(z)=+oo; lim f(z)=2.
T—~00 z—400
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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome € numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova & di TRE
ORE.

Non potete uscire se non dopo avere consegnato il compito, al termine della prova.

i obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
rosso.

1) Risolvete in R le seguenti disequazioni:

s=(L)lFl
llz% —2|-1] < 0; -;%-2;—55; logy (z% — 3z) > 1.

2) i) Calcolate

5 . B . ‘ 4 2 1
/ llz = 3 — 1) dz; /0(\/3:—!—_4—6 )da: n;[/o( — nz)da].

-1 z+n

222

ii) Sia f:R — R la funzione definita da f(z) = 3122

a) Determinate il segno di f.

b) Verificate che F(z) = zlog(3 + z%) & una funzione primitiva di f su R.

c) Calcolate larea della regione piana delimitata dal grafico di f e dalle rette di equazione
z=0, z=1e y=-1.

+log(3 + 2?).




3)

1 1
Provate che I’equazione (i)z = 2z + 3 ha una soluzione z¢ € [0,1]. Essa & unica?

Usando il metodo della bisezione determinate un intervallo &, 5[C]0, 1] tale che g €la, b
~ 1
eb—-a<-~-.

4

4)

Sia f:[-2,3] - R la funzione rappresentata in figura. Sia F : [-2,3] = R la funzione
integrale di f definita da F(z) = / f(@)dt.
2

i) Determinate il segno di f e il seg—no di f’. Rappresentateli sulla retta reale.

ii) Determinate gli intervalli di monotonia della funzione F'.

iii) Determinate gli eventuali punti di massimo locale e/o di minimo locale di F su
[-2,3].

iv ) Tracciate un grafico qualitativo della funzione F dopo aver individuato gli intervalli
di convessita/concavita della funzione F.

4
v) Verificate che -;— <F(-1)<1. g G

NI
-2 —v_‘/ﬂ 2 3 X

5)

i) Studiate (insieme di definizione, segno, comportamento agli estremi dell’insieme di
definizione, continuita, derivabilita, punti critici e monotonia, convessita /concavita) la fun-
zione definita da

f@) =—(z* +1)

e rappresentatela graficamente nel piano cartesiano. :
ii) Determinate tutti i punti del grafico di f con tangente orizzontale al grafico. Deter-

minate le loro equazioni e rappresentatele graficamente nello stesso sistema di riferimento

della f.

iii) Determinate I’area della regione piana delimitata dal grafico di f, dal grafico di

g(z) =z — 1 e dalla retta di equazione =z =1.

6)

Rappresentate graficamente una funzione f:R — R soddisfacente le seguenti proprieta:
a) f & continua e derivabile su R;
b) f & decrescente su | —o0,0] e f/(0) =0;
c) lim f(z)=3; lim [f(z)—=z]=0.
T——00 r—+00
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Riempite immediatamente questo foglio scrivendo in stampatello cognome, nome e numero di matricola. Scrivete
cognome e nome (in stampatello) su ogni foglio a quadretti. Il tempo massimo per svolgere la prova & di TRE
ORE.

Non potete uscire se non dopo avere consegnato il compito, al termine della prova.

i obbligatorio consegnare sia il testo, sia tutti i fogli ricevuti; al momento della consegna, inserite tutti
gli altri fogli, compreso quello con il testo, dentro uno dei fogli a quadretti.

Potete usare solo il vostro materiale di scrittura e il vostro materiale di studio. Non usate il colore
Tosso.

1) Risolvete in R le seguenti disequazioni:

x
||z — 4] — 3| > 0; 6—'38—{—(—%—)~<e- logs(z® — 8z) > —1.
? ezx —_ 2 5

2) i) Calcolate

4 2 g, 4 5 1
3xz* — 5z 1
/lllx—2]—1|da:; | Ade; 2:[/0 (ne + ——) da].

- n=2

ii) Sia f:R — R la funzione definita da f(z) = (322 + 2z + 3)e3%+!.

a) Determinate il segno di f.

b) Verificate che F(z) = (2% + 1)e***! & una funzione primitiva di f su R.

c) Calcolate area della regione piana delimitata dal grafico di f e dalle rette di equazione
z=0, z=1e y=-1.




3)

. 1
Provate che 'equazione 3% = —2z + 5 ha una soluzione zo € [—1,0]. Essa & unica?

Usando il metodo della bisezione determinate un intervallo a,b[C]—1,0] tale che g €la, b]

1
b—a< =.
e a_4

4)

Sia f:[-2,3] » R la funzione rappresentata in figura. Sia F : [-2, 3] = R la funzione
integrale di f definita da F(z) = / f(t)de.
-2

i) Determinate il segno di f e il segno di f’. Rappresentateli sulla retta reale.

ii) Determinate gli intervalli di monotonia della funzione F .

iif) Determinate gli eventuali punti di massimo locale ¢/o di minimo locale di F su
[—2,3].

iv ) Tracciate un grafico qualitativo della funzione F dopo aver individuato gli intervalli
di convessita/concavita della funzione F'. £y

v) Verificate che —2 < F(0) < —1. +1 < G
/’\ C
'1 B o :\ 7\\3’ T
A Y
-1

5)

i) Studiate (insieme di definizione, segno, comportamento agli estremi dell’insieme di
definizione, continuita, derivabilita, punti critici e monotonia, convessita,/ concavita) la fun-
zione definita da

f(@) = (a® +1)?

e rappresentatela graficamente nel piano cartesiano.

ii) Determinate tutti i punti del grafico di f con tangente orizzontale al grafico. Deter-
minate le loro equazioni e rappresentatele graficamente nello stesso sistema di riferimento
della f.

iii) Determinate l’area della regione piana delimitata dal grafico di f, dal grafico di
g(x) = e™® e dalla retta di equazione z =1.

6)

Rappresentate graficamente una funzione f:R — R soddisfacente le seguenti proprieta:
a) f & continua e derivabile su R;
b) f écrescentesu R e f/(1)=0;

o Im f(z)=-co;  lim [f(z)—22]=0.




