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1) i) Risolvete ed interpretate geometricamente la seguente disequazione:

−x2 ≤ 2x + k al variare di k ∈ R .

ii) Siano P e Q i due punti di intersezione dell’ellisse di centro (1,−1) di semiassi a = 4

e b = 1 con la retta di equazione x = 3 . Determinate la distanza tra P e Q .

2) i) Rappresentate nel piano cartesiano i seguenti insiemi

A = {(x, y) ∈ R2 : xy ≤ 2, x− 1 ≤ y ≤ x + 1} ;

B = {(x, y) ∈ R2 : y ≤ 0, 1 < x2 + 4y2 ≤ 4} .

ii) Determinate l’equazioni di tutte le rette orizzontali (risp.verticali) che non intersecano

mai l’insieme A (risp. B ).

3) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano l’insieme dei punti (x, y) soddisfacenti le

seguenti equazioni/disequazioni:

i) 9(x− 1)2 + 4(y + 3)2 > 36 ; ii) 4x2 + 4y2 + 8x + 12y ≥ 3 ;

iii) −x2 + 4y2 + 4x = 0 ; iv) x2 − y2 − 2y + 8 = 0 .

4) Rappresentate graficamente nel piano cartesiano l’insieme dei punti (x, y) soddisfacenti i

seguenti sistemi di disequazioni:{
1 ≥ y ≥ x2 − 2x

(x− 1)2 + 4(y + 1)2 > 1 ;

{
x2 ≤ 2
xy ≤ 0 ;

{
(x + 1)y ≤ 2

x2 + 2x + y2 > 0 ;

{
9x2 − y2 ≤ −1
y2 ≤ 4 .

5) Verificate se i seguenti insiemi sono limitati inferiormente e/o superiormente, e se hanno

massimo e/o minimo:

A = {x ∈ R :
x(x2 + 2x)

x + 3
≤ 0} ; B = {x ∈ R :

3x

x2 + 2
≥ −1} ; C =]0, 4] ∪ {−2} .


