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1) a) Determinate per quali valori di a,b € R risulta derivabile su R la funzione

flz) = /0(t2+2)dt se x >0

a’x +0b sex <0.

2

b) Sia ¢ : R — R la funzione definita da g(x) = / cos 2t dt . Determinate i punti
0

critici di g. Calcolate il limite

2
lim —g(x) v

z—0*t 6

2) Per ogni ¢ > 0 considerate la funzione F, : R — R definita da
F.(z) :/ e ' arctan(ct) dt .
0

i) Determinate per quali valori di ¢ > 0 la funzione F, risulta convessa su tutto
I'intervallo | — oo, —].
c

F.(x)

261'

ii) Calcolate per ogni ¢ > 0 il limite lim
z—0t+t T

3) Usando la tabella delle primitive immediate (o quasi) calcolate i seguenti integrali
indefiniti

. —4
)/\3/2x+1dx; ii) /:1:2(3+:v3)_3dx; iii) /L—fd:p;
x

1 —sinz -1 2
iv X % —dux; vi dre™™ dx;
) /:B+cosx ) /x\/l—long ) /
4e” in 2
vii) /(cosx)%sinxdx; viii) / < dx; ix) /sm xd:c;

14 e2= cos 2

e —1 ) 1 . 2%
X)/em—i—ldx’ xi) /3$2+2dw, xii) /mdaﬁ.

4) Usando la formula d’integrazione per parti calcolate i seguenti integrali indefiniti
i) /arccosx dz; ii) /x3 log? x dz ; iii) /333 V2 —2x2dx;

1




iv) /:1:2 sinz dzx ; V) / :1; dx; vi) /xQe"E dx ;
cos? x
vii) /xcoszwdzz:; viii) /3xe‘m dx; ix) /log(l + 2x) dz;

log(1 + 2
X) /3xarctanmda:; xi) /ij)daz; xii) /(sinx+xcosx)logxdac;
x

xiii) /(ac+1)2 coszdr; xiv) /em coszdr.

Calcolate i seguenti integrali indefiniti di funzioni razionali

. 202 — 3z +1 . 2¢ +1 z* =323 4+ +2
1) /de, 11) /mdm, 111) / x2 1 dl',

3 — 222 —x+3 T+ 2 z?
i dz ; —— dx; i ———dz.
lv)/ 2 +r+1 o v) (x+1)2 v Vl)/xQ—Sx—él v

Calcolate i seguenti integrali indefiniti usando opportune sostituzioni

log(1 1 1

Per le seguenti funzioni scrivete la primitiva che passa per il punto P indicato

) fa =2 p_ )
b) glz) =1+ Va P =(0,0);
c) h(z) = zlog(z? + 1) P =(1,log2).

Calcolate i seguenti integrali definiti

1 16 _3 1
i) / w dx; ii) _vr=3 dzx ; iii) / rsin(z? — 5) dx;
0 0
1

x? —4 9 T—3yr+2
2 1
23
iv)/ de; v)/ ||z — 1| — 2| dx; Vi)/ e 12l da .
1 x 0 -2

Calcolate ’area della regione piana F

i) delimitata dai grafici delle funzioni f(z) = 22 — |z| e g(x) = —2|x| + 2;

ii) delimitata dal grafico della funzione f(x) = —/x e dalle rette di equazione y =
2v+3ey=—4x+3.

iii) delimitata dal grafico della funzione f(x) = z°e~", dalla retta tangente al grafico
di f nel punto (0,0) e dalla retta di equazione z = 3.
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