2021-12-01 Test di autovalutazione

1. 2021-01-12-01
Sia a € Ry. Il limite

I r—1 n 4
et \ @ log(1 + ax)

esiste ed ¢ finito se e solo se a=

Il valore del limite per tale o & uguale a .

2. 2021-01-12-02

Siano arccosx 1
Lo = lim 2T p fim 7 log(e — 2).
L A Vo5 2= lim ez log(v —2)
Allora L1 = e Ly=

3. 2021-01-12-03

Sia f : R — R una funzione derivabile e tale che f(z) = o(1) per x — 0. Se si

ha )
lim M =0,
x—0 [L’Q
allora
lim /(@)
x—0 {E?’
& uguale a .
4. 2021-01-12-04
“+o00
Sia (a,), una successione di numeri reali tale che la serie Z a, sia convergente.

n=0

Stabilite per ciascuna delle seguenti quattro affermazioni se ¢ vera o falsa.

(a) Si ha lim |a,| =0.| Vera
n—-+00
Falsa




+o00
(b) La serie E a? & convergente. | Vera
n=0 Falsa

n—-+o0o

(c) I limite lim Zak esiste finito. | Vera
k=0

Falsa
(1)
(d) La serie Z a, ¢ convergente. | Vera
n=1 v Falsa

. 2021-01-12-05

Sia (ay), una successione di numeri reali positivi tale che

. An+1 1
lim = —.
n—+o0o Ay 4

Stabilite per ciascuna delle seguenti affermazioni se segue dalle ipotesi.

+o0
(a) La serie Z sin a,, & convergente. | Si
n=0 No
+oo
(b) La serie Z a,sinn e assolutamente convergente. | Si
n=0 No
+00 1
c) L i — ¢ te. | Si
(c) La serie Z Py e convergente. | Si
n=2 No
400 1
d n=—.| S
(d) > a L[S
n=0 No
. 2021-01-12-06
Quante delle serie
o - X n+1-n -
Zn<en2ﬁ_1) —\/_ Z(nn3—1)2
n=1 n=1 v 2+n n=1

sono convergenti?



. 2021-01-12-07

Stabilite per ciascuna delle seguenti tre serie se la seguente affermazione e vera
o falsa: “La serie & convergente per il criterio della radice n-esima”.

+o00
(a) Z2"(n — 1)” Vera
n=1

n Falsa
+o0o n—1
(b) Z(Z’m n 2) Vera
n=1 Falsa
+o0 2

(c) Z ——— | Vera

2
—n+ nlog“n Falsa

. 2021-01-12-08

Quale delle serie

f n! f (n+1)! f (2n)!
| n 12
“— (2n)! “—~ (n+1) “— n(n!)
diverge per il criterio del rapporto?
(a) Nessuna
(b) La prima
(c) La seconda
(d) La terza
. 2021-01-12-09
Stabilite quale delle serie di potenze
+oo +00 +oo
3 1 (_1)n+1
;Q—Farctannx ;nQZ”(x+ ) ; \/ﬁ+1<x )



10.

11.

12.

13.

ha come insieme di convergenza un intervallo chiuso e limitato.

Se E = [a, b] indica tale insieme di convergenza, allora a = e b=

2021-01-12-10

Sia F, l'insieme dei numeri reali a € R per i quali la serie

S (1 - e

n=1
e convergente.
Allora inf B, =
2021-01-12-11
Siano date le serie . .
X3 X (log 3)™
a) Z(Z) b) Z ol
n=1 n=0 '

La somma della serie in a) ¢ e la somma della serie in b) &

2021-01-12-12
L’ordine di infinitesimo per z — 0 della funzione

2
flz) = 1+sin% —cosz — log(1 + 2?)

rispetto all’infinitesimo campione x ¢ & = e la parte principale dell’infinite-
a

simo ¢ —z% con a = eb= .

b

2021-01-12-13

Calcolate il limite

. 3(eT +log (7))
lim - .
z—0+ x(arctan 22) cosh(sin x)

Esso vale .



14. 2021-01-12-14

Quale dei seguenti ¢ il polinomio di Taylor di ordine 4 della funzione f(z) = ze”
centrato in zg = 17

(k+ De(z — 1)

NE

(a)

k=0
) S (k/j! Yoo+ 1)
(C) Z (kz:' 1)ek(:p _ 1)k
@ oy
k=0 )

15. 2021-01-12-15

16.

Sia f € C'(]—1,1]) con f’(0) < 0. Stabilite per ciascuna delle seguenti quattro
affermazioni se segue dalle ipotesi.

(a) f e strettamente decrescente in un intorno di 0. | Si

(b) f ha segno costante in un intorno di 0. | Si
No

(c) f & concava in un intorno di 0. | Si

(d) 91651(1) f(z) <0.]Si
No

2021-01-12-16
Sia f :]0,1] — R una funzione derivabile due volte in [0, 1] tale che
FO)=0, f()=2 f(0)=4, f'(x)<0, Voel01].

Quante delle seguenti affermazioni sono vere?

1. Per ogni z € [0,1] si ha f(z) > 2z.
2. Per ogni z € [0,1] si ha f(z) < 4x.

5



17.

18.

3. La funzione f’ ¢ strettamente decrescente su [0, 1].
4. Esiste x € [0,1] tale che f'(z) = 3.

2021-01-12-17

Sia f : R — R una funzione derivabile. Stabilite per ciascuna delle seguenti
affermazioni se e vera o se e falsa.

(a) Se f(x) ~ 2x per x — +o0, allora y = 2z € un asintoto obliquo di f per

r — +00. | Vera
Falsa

(b) Se f(z) ~ 2z per z — +o0, allora esiste un asintoto obliquo di f, per
xr — 400. | Vera
Falsa

(c) Se f(x) = 2z 4 o(1) per x — o0, allora f ha un asintoto obliquo per
x — +00. | Vera

Falsa
(d) Se si ha lirf f'(z) =0, allora f ha un asintoto orizzontale per z — +o0.
T—r—+00
Vera
Falsa
(e) Se f ha un asintoto orizzontale per x — +o00, allora si ha lirJ]rn f'(z) =0.
T—r+00
Vera
Falsa

2021-01-12-18

Calcolate il limite

3:—/ e ™3 dt
lim 0 .

0+ sin 23

Esso vale .



