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Calcolate la somma delle seguenti serie:

= 1 X (=1)"
1)nz_:zlog<1—nz> : 11);_:210g<1—n>.
Soluzione
= 7r
Provate che 0 < Z sin o < 2m.

n=0
Soluzione

Utilizzando il criterio del confronto asintotico stabilite per quali valori dei parametri le seguenti serie
sono convergenti:

X + n® = 5 +nf
a)zini’urn%‘ aeR; b>27n3+n5+1 B eR.
n=1 n=1
Soluzione

Studiate la convergenza assoluta e la convergenza (semplice) delle seguenti serie:

+oo +00 1
n—1 arctan 7n
i 1)t ii -t
i 7;2( ) ny/Iogn’ i n;( ) ny/logn
Soluzione

Studiate la convergenza assoluta e la convergenza (semplice) delle seguenti serie:

= sin(m/2 + nr) o = sin(7/2 4 nn)

Soluzione

Determinate, al variare di € R, la convergenza assoluta e la convergenza (semplice) della serie
+oo

Z (—1)" 4™ (arctan x)™
— (n+sinn)r

Soluzione

Determinate il raggio di convergenza e I'insieme di convergenza delle seguenti serie di potenze:

+o00 +00 1\2n? +o00
. z" 3 (=3 . (z+1)"
)Z(nf+ o 11)712::1 " 111);n+\3/ﬁ.
Soluzione

Determinate 'insieme di convergenza delle seguenti serie (serie di potenze e serie riconducibili a serie
di potenze)'

S S o (22)" -
Z n—1)"a"; 111)2(—1) 2 i ; 7; 4n—|—1 "

n=1 n=1 n=1
i (x —2)" vi) i nts (x —3)"; 3 (2 —logx)"
3n2 +4
n=1 n=1 n=1
ni+l x+1 >N 27 4 T+2 \n
Vm);:anﬂx ’ 2o 1) ;4 (z—o 13
Soluzione
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10.9) Determinate I'insieme di convergenza delle seguenti serie (riconducibili a serie di potenze):

X @z —1)" = = )
Y wlogn?) i) (V2 —1)"(logz)"; i) » (e + 7)™
n=2 n=1 n=1
Soluzione
10.10) Sia (an)n una successione di numeri reali non negativi. Provate allora che si ha
—+o0 +oo
i) Z a, converge —> Z a?  converge;
n=0 n=0
RS = Van
ii) Z a, converge —> converge ;
n=0 n=1 n
—+oo +oo a
iii) Zan converge < e converge .
n=0 n=0 An
Soluzione
+oo +oo
10.11) Dimostrate che se la serie Z a, converge assolutamente, allora la serie Z |ant1 — an| & conver-
n=0 n=0
400
gente. Provate con un esempio che I'implicazione non € vera se Z a, converge solo semplicemente.
n=0
Soluzione
10.12) Sia (an), una successione di numeri reali non negativi e decrescente.

+oo

a) Provate che se la serie E ay € convergente, allora

n=0

lim na, = 0.
n—-+o0o

b) Provate con un esempio che I'implicazione inversa in a) non & vera.

Soluzione
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